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΄Ασκηση 1

Τραβάµε 7 χαρτιά από µια καλά ανακατεµένη τράπουλα 52 χαρτιών. Να υπολογιστούν οι πιθανότητες :

1. Τα 7 χαρτιά να περιέχουν ακριβώς 3 άσσους

2. Τα 7 χαρτιά να περιέχουν ακριβώς 2 ϐαλέδες

3. Τα 7 χαρτιά να περιέχουν ακριβώς 3 άσσους ή 2 ϐαλέδες

Λύση

1. Συνολικά υπάρχουν
(
52
7

)
δυνατοί τρόποι να τραβήξουµε 7 ϕύλλα από µια τράπουλα 52 ϕύλλων. Υπάρχουν

λοιπόν
(
4
3

)
δυνατοί τρόποι να τραβήξουµε 3 από τους 4 άσσους, και

(
48
4

)
δυνατοί τρόποι να τραβήξουµε τα

υπόλοιπα 4 ϕύλλα από τα 48 ϕύλλα της τράπουλας που έχουν αποµείνει.

Συνεπώς, υπάρχουν
(
4
3

)
·
(
48
4

)
δυνατοί συνδυασµοί να τραβήξουµε 7 ϕύλλα που να περιέχουν ακριβώς 3

άσσους.

Για να ϐρούµε την πιθανότητα ότι στα 7 ϕύλλα περιέχονται 3 άσσοι, διαιρούµε αυτόν τον αριθµό µε το συ-
νολικό πλήθος των δυνατών συνδυασµών να διαλέξουµε 7 ϕύλλα από µια τράπουλα των 52 ϕύλλων, και
τελικά έχουµε:

p1 =

(
4
3

)
·
(
48
4

)(
52
7

) =
4 · 194, 580
133, 784, 560

=
778, 320

133, 784, 560
≈ 0.0058.

2. Με ανάλογο συλλογισµό όπως παραπάνω, υπάρχουν
(
4
2

)
δυνατοί τρόποι να τραβήξουµε 2 από τους 4 ϐα-

λέδες, και
(
48
5

)
δυνατοί τρόποι να τραβήξουµε τα υπόλοιπα 5 ϕύλλα από τα 48 ϕύλλα της τράπουλας που

έχουν αποµείνει.

Συνεπώς, υπάρχουν
(
4
2

)
·
(
48
5

)
δυνατοί συνδυασµοί να τραβήξουµε 7 ϕύλλα, που να περιέχουν ακριβώς 2

ϐαλέδες.

Η πιθανότητα στα 7 ϕύλλα να περιέχονται 2 ϐαλέδες είναι τελικά:

p2 =

(
4
2

)
·
(
48
5

)(
52
7

) =
6 · 1, 712, 304
133, 784, 560

=
10, 273, 824

133, 784, 560
≈ 0.0768.

3. Θεωρούµε τα ενδεχόµενα:

A = {Τραβήξαµε 7 ϕύλλα που περιέχουν ακριβώς 3 άσσους}
B = {Τραβήξαµε 7 ϕύλλα που περιέχουν ακριβώς 2 ϐαλές}
Η Ϲητούµενη πιθανότητα είναι η πιθανότητα της ένωσης : P (A ∪B) = P (A) + P (B)− P (A ∩B).

Οι πιθανότητες P (A) και P (B) είναι γνωστές, από τα προηγούµενα ερωτήµατα, άρα πρέπει να ϐρούµε την
πιθανότητα P (A ∩ B). Το γεγονός (A ∩ B) συµβαίνει µε την επιλογή 3 από τους 4 άσσους, 2 από τους 4
ϐαλές, και 2 από τα υπόλοιπα 44 ϕύλλα (τα οποία δεν είναι άσσοι ή ϐαλές).



Συνολικά λοιπόν, υπάρχουν
(
4
3

)
·
(
4
2

)
·
(
44
2

)
δυνατοί τρόποι για να επιλέξουµε 7 ϕύλλα που περιέχουν ακριβώς

3 άσσους και 2 ϐαλές. ΄Αρα, η πιθανότητα P (A ∩B) ϑα είναι :

P (A ∩B) =

(
4
3

)
·
(
4
2

)
·
(
44
2

)(
52
7

) =
4 · 6 · 44·43

2

133, 784, 560
=

4 · 6 · 946
133, 784, 560

=
22, 704

133, 784, 560
≈ 1.6971 · 10−4.

Τελικά, η Ϲητούµενη πιθανότητα ϑα είναι :

p3 = p1 + p2 − P (A ∩B) = 0.0058 + 0.0768− 1.6971 · 10−4 ≈ 0.0824.

΄Ασκηση 2

1. ΄Ενας επταψήφιος αριθµός τηλεφώνου a1a2a3a4a5a6a7 ϑεωρείται εύκολος να τον ϑυµάται κανείς, εάν τα
τρία πρώτα ψηφία του, a1a2a3, είναι ίδια µε τα επόµενα τρία ψηφία, a4a5a6, ή µε τα τελευταία τρία ψηφία,
a5a6a7. Πόσοι τέτοιοι ‘εύκολοι’ επταψήφιοι αριθµοί τηλεφώνου υπάρχουν ;

2. ∆έκα ϕίλοι αποφάσισαν να παίξουν έναν αγώνα µπάσκετ. Με πόσους τρόπους µπορούν να χωριστούν σε
δύο οµάδες των 5 ατόµων ;

3. Σε ένα τραπέζι γάµου πρέπει να καθίσουν 50 προσκεκληµένοι σε 5 κυκλικά τραπέζια των 10 ατόµων. Με
πόσους τρόπους µπορούν να καθίσουν ;

Λύση

1. ∆ιακρίνουµε τις εξής περιπτώσεις :

1η Περίπτωση: Αν a1a2a3 = a4a5a6, τότε υπάρχουν 103 · 10 "εύκολοι" επταψήφιοι αριθµοί τηλεφώνου
διότι έχω 10 επιλογές για κάθε ένα από τα 3 πρώτα ψηφία, αλλά η επιλογή αυτών καθορίζει και τα ε-
πόµενα 3 ψηφία, και 10 δυνατές επιλογές για το τελευταίο.
2η Περίπτωση: Οµοίως, αν a1a2a3 = a5a6a7, υπάρχουν 103 · 10 "εύκολοι" επταψήφιοι αριθµοί τηλε-
ϕώνου διότι έχω 10 επιλογές για κάθε ένα από τα 3 πρώτα ψηφία, αλλά η επιλογή αυτών καθορίζει και
τα τελευταία 3 ψηφία, και 10 δυνατές επιλογές για το µεσαίο, τέταρτο, ψηφίο.
3η Περίπτωση: Αν a1a2a3 = a4a5a6 = a5a6a7, δηλαδή αν ο αριθµός έχει και τα 7 ψηφία του ίδια
µεταξύ τους, τότε υπάρχουν 10 ¨εύκολοι¨ επταψήφιοι αριθµοί τηλεφώνου.

Η 3η Περίπτωση εµπεριέχεται στις δύο πρώτες, οπότε οι ¨εύκολοι¨ επταψήφιοι αριθµοί τηλεφώνου που
προκύπτουν είναι :

103 · 10 + 103 · 10− 10 = 19, 990.

2. ΄Ολα τα µέλη µιας οµάδας είναι ισοδύναµα, αφού στην εκφώνηση δεν διευκρινίζεται κάτι διαφορετικό. Ο-
πότε µας ενδιαφέρουν οι συνδυασµοί και όχι η διάταξη. Επιλέγουµε 5 από τα 10 άτοµα και τα υπόλοιπα 5
από τα 5 που αποµένουν, δηλαδή:

C(10, 5) · C(5, 5) =
10!

5! · 5!
· 1 =

6 · 7 · 8 · 9 · 10
120

= 252.

΄Οµως, στην πραγµατικότητα, έχουµε τις µισές από αυτές τις επιλογές διότι οι 252 τρόποι που ϐρήκαµε
συµπεριλαµβάνουν δύο ϕορές την κάθε λύση. Για παράδειγµα, έστω ότι µία από τις επιλεγµένες πεντάδες
είναι η A = {p1, p2, p3, p4, p5}. Τότε, η άλλη οµάδα, προφανώς, και ϑα είναι η B = {p6, p7, p8, p9, p10}.
Στους 252 τρόπους, όµως, συµπεριλαµβάνεται και η επιλογή των A = {p6, p7, p8, p9, p10} και των υπολο-
ίπων B = {p1, p2, p3, p4, p5} οι οποίες δεν αποτελούν διαφορετικές επιλογές, η σύνθεση των δύο οµάδων ϑα
είναι τελικά η ίδια. ΄Αρα, υπάρχουν 252/2 = 126 διαφορετικοί τρόποι να χωριστούν οι δέκα ϕίλοι σε δύο
οµάδες των 5 ατόµων.

3. Αρχικά, χρειάζεται να κατανείµουµε τους προσκεκληµένους στα 5 τραπέζια. Για να γίνει αυτό, τους χω-
ϱίζουµε σε πέντε οµάδες των δέκα ατόµων. Υπάρχουν 50!

10!·10!·10!·10!·10! διαφορετικοί τρόποι να πραγµατοποι-
ηθεί το παραπάνω.

Σε κάθε τραπέζι, οι καλεσµένοι µπορούν να καθίσουν µε 9! τρόπους.

Προσοχή: Οι πιθανές µεταθέσεις των 10 ατόµων είναι 10!, όµως τα τραπέζια είναι κυκλικά. Εποµένως, η
διάταξη abcdefghik είναι ίδια µε την kabcdefghi, µε την ikabcdefgh κ.λ.π, που είναι συνολικά 10 στον
αριθµό. ΄Αρα, 10!

10 = 9! διαφορετικοί τρόποι να καθίσουν οι καλεσµένοι σε ένα τραπέζι.
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Τα διαφορετικά τραπέζια είναι πέντε. Οπότε οι διαφορετικοί τρόποι να καθίσουν οι καλεσµένοι σε αυτά ε-
ίναι (9!)5 =

(
10!
10

)5
.

Επειδή όµως τα 5 τραπέζια είναι όµοια, η σειρά µε την οποία ϑα ορίσουµε την κάθε οµάδα δεν έχει σηµα-
σία. ΄Αρα αν αλλάξουµε ποια οµάδα κάθεται σε ποιο τραπέζι, δεν παίρνουµε διαφορετική διάταξη. Πρέπει
λοιπόν να διαιρέσουµε µε τον αριθµό των µεταθέσεων των 5 οµάδων, δηλαδή µε 5!.

Συµπερασµατικά, λοιπόν, οι 50 προσκεκληµένοι µπορούν να καθίσουν σε 5 κυκλικά τραπέζια των 10 α-
τόµων µε

50!

5! · 10! · 10! · 10! · 10! · 10!
·
(
10!

10

)5

=
50!

5! · (10!)5
· (10!)

5

105
=

50!

5! · 105

τρόπους.

΄Ασκηση 3

1. Πόσοι δυνατοί αναγραµµατισµοί (και χωρίς νόηµα) µπορούν να γίνουν από τα γράµµατα των λέξεων :

(αʹ) ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ
(ϐʹ) ΣΟΚΟΛΑΤΑ
(γʹ) ΜΟΥΣΤΟΚΟΥΛΟΥΡΟ

2. Παλινδροµικές λέξεις ονοµάζονται εκείνες που µπορούν να διαβαστούν το ίδιο και προς τις δύο κατευθύν-
σεις. Πχ ΑΝΝΑ, ΣΟΦΟΣ. Πόσες παλινδροµικές λέξεις 7 γραµµάτων (και χωρίς νόηµα) µπορούν να σχηµα-
τιστούν µε το ελληνικό αλφάβητο (Α-Ω);

Λύση

1. Ο τύπος για τους ανασυνδυασµούς n αντικειµένων εκ των οποίων υπάρχουν k1 αντικείµενα τύπου 1, k2
αντικείµενα τύπου 2, . . . , km αντικείµενα τύπου m είναι :

n!

k1! · k2! · k3! · . . . · km!

Με ϐάση αυτόν τον τύπο, η λύση του προβλήµατος έχει ως εξής :

(αʹ) Με τη λέξη ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΕΣ ( 1: Π , 1: Ι , 1: Θ , 1: Α , 1: Ν , 1: Ο , 2: Τ , 1: Η , 1: Ε , 1: Σ )
µπορούµε να κάνουµε:

11!

1! · 1! · 1! · 1! · 1! · 1! · 2! · 1! · 1! · 1!
=

11!

2!
=

39, 916, 800

2
= 19, 958, 400

αναγραµµατισµούς.
(Η απάντηση: 11!

2 , χωρίς περαιτέρω υπολογισµούς, είναι αρκετή:) )

(ϐʹ) Με τη λέξη ΣΟΚΟΛΑΤΑ ( 1: Σ , 2: Ο , 1: Κ , 1: Λ , 2: Α , 1: Τ ) µπορούµε να κάνουµε:

8!

1! · 2! · 1! · 1! · 2! · 1!
=

8!

2! · 2!
=

40, 320

4
= 10, 080

αναγραµµατισµούς.
(γʹ) Με τη λέξη ΜΟΥΣΤΟΚΟΥΛΟΥΡΟ ( 1: Μ , 5: Ο , 3: Υ , 1: Σ , 1: Τ , 1: Κ , 1: Λ , 1: Ρ ) µπορο-

ύµε να κάνουµε:

14!

1! · 5! · 3! · 1! · 1! · 1! · 1! · 1!
=

14!

5! · 3!
=

87, 178, 291, 200

120 · 6
=

87, 178, 291, 200

720
= 121, 080, 960

αναγραµµατισµούς.

2. Μια παλινδροµική λέξη 7 γραµµάτων, καθορίζεται από τα πρώτα 4 γράµµατά της, αφού το 5ο, 6ο, 7ο γράµ-
µα της καθορίζονται από τα πρώτα 3 (π.χ. ΑΝΕΜ ⇒ ΑΝΕΜΕΝΑ). Εποµένως αρκεί να ϐρούµε πόσες λέξεις
4 γραµµάτων µπορούµε να ϕτιάξουµε µε το ελληνικό αλφάβητο :

24 · 24 · 24 · 24 = 244.
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΄Ασκηση 4

Σε ένα πανεπιστήµιο προσφέρονται 8 µαθήµατα χαµηλού επιπέδου: {L1, L2, ..., L8} και 10 µαθήµατα υψηλού
επιπέδου: {H1, H2, ...,H10}. ΄Ενα έγκυρο πρόγραµµα σπουδών αποτελείται από 4 µαθήµατα χαµηλού επιπέδου
και 3 µαθήµατα υψηλού επιπέδου.

αʹ) Πόσα είναι τα πιθανά διαφορετικά έγκυρα προγράµµατα σπουδών ;

ϐʹ) Υποθέστε ότι τα {H1, H2, ...,H5} έχουν ως προαπαιτούµενο το L1, και τα {H6, H7, ...,H10} έχουν ως προα-
παιτούµενα τα L2 και L3. Για παράδειγµα, οποιοδήποτε πρόγραµµα σπουδών που περιέχει κάποιο από τα
{H1, H2, ...,H5} για να είναι έγκυρο πρέπει να περιέχει και το L1. Πόσα διαφορετικά έγκυρα προγράµµα-
τα σπουδών υπάρχουν ;

Λύση

αʹ) Υπάρχουν
(
8
4

)
τρόποι για να πάρει κάποιος 4 µαθήµατα χαµηλού επιπέδου και

(
10
3

)
τρόποι για να επιλέξει

3 µαθήµατα υψηλού επιπέδου. Εποµένως, υπάρχουν
(
8
4

)
·
(
10
3

)
διαφορετικά έγκυρα προγράµµατα σπουδών.

ϐʹ) ∆ιακρίνουµε τις εξής περιπτώσεις :

΄Εστω ότι δεν επιλέγουµε το L1. Τότε, πρέπει να επιλεχθούν τα L2 και L3, αλλιώς δεν επιτρέπεται να
πάρουµε κάποιο µάθηµα υψηλού επιπέδου. Εποµένως, χρειάζεται να επιλέξουµε 2 επιπλέον µαθήµατα
χαµηλού επιπέδου, από τα 5 υπολειπόµενα (L4, L5, L6, L7, L8), και 3 µαθήµατα υψηλού επιπέδου από
τα 5 διαθέσιµα (H6, H7, H8, H9, H10). ΄Αρα, µπορούµε να έχουµε

(
5
2

)
·
(
5
3

)
διαφορετικά έγκυρα προγράµ-

µατα σπουδών.

΄Εστω ότι επιλέγουµε το L1, αλλά δεν επιλέγουµε ούτε το L2, ούτε το L3. ΄Αρα, επιλέγουµε 3 επι-
πλέον µαθήµατα χαµηλού επιπέδου από τα {L4, L5, L6, L7, L8} και 3 µαθήµατα υψηλού επιπέδου από
τα {H1, H2, H3, H4, H5}. Μπορούµε να έχουµε

(
5
3

)
·
(
5
3

)
διαφορετικά έγκυρα προγράµµατα σπουδών.

΄Εστω ότι επιλέγουµε το L1 και ένα εκ των L2 και L3. Τότε, υπάρχουν 2 τρόποι να επιλέξουµε µετα-
ξύ του L2 και L3,

(
5
2

)
τρόποι να διαλέξουµε 2 µαθήµατα χαµηλού επιπέδου από τα {L4, L5, L6, L7, L8}

και
(
5
3

)
τρόποι να διαλέξουµε 3 µαθήµατα υψηλού επιπέδου από τα {H1, . . . , H5}. ΄Αρα, µπορούµε να

έχουµε 2 ·
(
5
2

)
·
(
5
3

)
διαφορετικά έγκυρα προγράµµατα σπουδών.

΄Εστω ότι επιλέγουµε τα L1, L2 και L3. Σε αυτήν την περίπτωση, µπορούµε να έχουµε
(
5
1

)
·
(
10
3

)
δια-

ϕορετικά έγκυρα προγράµµατα σπουδών.

∆εν έχουµε ¨διπλές µετρήσεις¨, επειδή δεν υπάρχει επικάλυψη στις παραπάνω περιπτώσεις, είναι µεταξύ
τους ξένες. Συµπερασµατικά, το τελικό αποτέλεσµα προκύπτει προσθέτοντας τα διαφορετικά έγκυρα προ-
γράµµατα σπουδών των τεσσάρων περιπτώσεων παραπάνω:(

5

2

)
·
(
5

3

)
+

(
5

3

)
·
(
5

3

)
+ 2 ·

(
5

2

)
·
(
5

3

)
+

(
5

1

)
·
(
10

3

)
= 1, 000.

΄Ασκηση 5

(αʹ) Με πόσους τρόπους είναι δυνατόν να επιλεγούν δύο τετράγωνα από µια 8 × 8 σκακιέρα, έτσι ώστε να µην
ϐρίσκονται ούτε στην ίδια γραµµή ούτε στην ίδια στήλη ;

(ϐʹ) Με πόσους τρόπους είναι δυνατόν να επιλεγούν τέσσερα τετράγωνα από µια 8 × 8 σκακιέρα, έτσι ώστε να
σχηµατίζουν ένα (ορθογώνιο) παραλληλόγραµµο ;

Λύση

αʹ) Επιλέγουµε τυχαία το πρώτο τετράγωνο στην σκακιέρα. Αφού η σκακιέρα έχει συνολικά 64 τετράγωνα,
έχουµε 64 πιθανές επιλογές. Για την επιλογή του δεύτερου τετραγώνου πρέπει να λάβουµε υπόψιν τον πε-
ϱιορισµό ¨να µην είναι στην ίδια γραµµή ή στήλη¨ και άρα να εξαιρέσουµε τα τετράγωνα που ϐρίσκονται
στην γραµµή και την στήλη του πρώτου τετραγώνου. Συνολικά λοιπόν εξαιρούµε 7 + 7 = 14 τετράγω-
να και εξαιρούµε ϐέβαια συγχρόνως και το ίδιο το πρώτο τετράγωνο, άρα 15. Οι επιλογές µας άρα είναι
64−15 = 49. ΄Αρα οι τρόποι επιλογής είναι 64 ·49 = 3, 136. Επειδή δε µας ενδιαφέρει η σειρά επιλογής των
τετραγώνων, πρέπει να διαιρέσουµε µε το 2! = 2. Εποµένως έχουµε 3, 136/2 = 1,568 επιλογές.
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ϐʹ) Η λύση αυτού του ερωτήµατος είναι εύκολη εάν σκεφτούµε ότι ουσιαστικά πρέπει να επιλέξουµε δύο γραµ-
µές και δύο στήλες της σκακιέρας, αφού οι τοµές τους προσδιορίζουν ακριβώς τέσσερα τετράγωνα που σχη-
µατίζουν ένα παραλληλόγραµµο.

Οι τρόποι να επιλέξουµε δύο γραµµές από τις οχτώ είναι
(
8
2

)
= 8!

2!6! = 28. Οµοίως και για τις στήλες, επο-
µένως συνολικά έχουµε 28 · 28 = 784 τρόπους.

΄Ασκηση 6

Παίζετε το εξής παιχνίδι : Ρίχνετε ένα δίκαιο εξάεδρο Ϲάρι. Αν έρθει 1, κερδίζετε 8 ευρώ. Αν έρθει 2 ή 3, κερδίζετε
5 ευρώ. Αν έρθει 4, 5 ή 6 χάνετε z ευρώ. Ορίζουµε την τ.µ. X ως το ποσό που κερδίζετε (αρνητικές τιµές για την
X υποδηλώνουν το ποσό που χάνετε).

1. Να υπολογιστεί η Συνάρτηση Πιθανότητας της τ.µ. X, pX(x).

2. Να υπολογιστεί η τιµή του z για την οποία το µέσο κέρδος είναι ίσο µε −1 (δηλαδή, εκείνο το z για το οπο-
ίο ισχύει : µX = −1).

Λύση

1. Το Ϲάρι είναι δίκαιο, οπότε κάθε αριθµός έχει την ίδια πιθανότητα να εµφανιστεί, ίση µε 1
6 . Συνεπώς, έχου-

µε :

pX(8) = P (X = 8) = P ({1}) = 1

6

pX(5) = P (X = 5) = P ({2, 3}) = P ({2}) + P ({3}) = 1

6
+

1

6
=

2

6

pX(−z) = P (X = −z) = P ({4, 5, 6}) = P ({4}) + P ({5}) + P ({6}) = 1

6
+

1

6
+

1

6
=

3

6

΄Αρα η συνάρτηση πιθανότητας είναι :

pX(x) =



1

6
, αν x = 8

2

6
, αν x = 5

3

6
, αν x = −z

0, διαφορετικά

2. Με ϐάση τον ορισµό της µέσης τιµής, έχουµε:

µX = −1 ⇒
∑
x

xpX(x) = −1 ⇒ 8 ·
(
1

6

)
+ 5 ·

(
2

6

)
− z ·

(
3

6

)
= −1 ⇒ 18− 3z

6
= −1 ⇒ z = 8.

5



΄Ασκηση 7

Θεωρείστε την διακριτή τ.µ. X µε συνάρτηση πιθανότητας (σ.π.): pX(x) =

{
x2

a αν x = 0,±1,±2,±3

0 αλλιώς.

αʹ) Υπολογίστε τη σταθερά a και τη µέση τιµή E[X].

ϐʹ) Υπολογίστε τη σ.π. της τ.µ. Z = (X − E[X])2.

γʹ) Χρησιµοποιώντας το αποτέλεσµα του (ϐ), υπολογίστε τη διασπορά της τ.µ. X.

Λύση

αʹ) Το άθροισµα της συνάρτησης πιθανότητας όλων των πιθανών τιµών ισούται µε 1. Εποµένως,

1 =

3∑
x=−3

pX(x) =
9

a
+

4

a
+

1

a
+

1

a
+

4

a
+

9

a
=

28

a
.

΄Αρα, a = 28. Η µέση τιµή της τυχαίας µεταβλητής X είναι :

E[X] =
∑
x

xpX(x) =

3∑
x=−3

x · x
2

a
= −3 · 9

a
− 2 · 4

a
− 1 · 1

a
+ 1 · 1

a
+ 2 · 4

a
+ 3 · 9

a
= 0.

ϐʹ) Ο παρακάτω πίνακας δείχνει τις τιµές του Z για ένα δεδοµένο X, και την πιθανότητα του γεγονότος αυτού.

x −3 −2 −1 0 1 2 3

pX(x) 9/28 1/7 1/28 0 1/28 1/7 9/28

Z|X = x 9 4 1 0 1 4 9

Παρατηρούµε ότι το Z µπορεί να πάρει µόνο τρεις τιµές µε πιθανότητα µη µηδενική (1, 4, 9). Επιπλέον,
κάθε τέτοια τιµή αντιστοιχεί σε δύο τιµές του X. ΄Αρα, έχουµε, για παράδειγµα, pZ(9) = P (Z = 9) =
P (Z = −3) + P (Z = 3) = pX(−3) + pX(3). ΄Αρα, η συνάρτηση πιθανότητας της Z είναι :

pZ(z) =



1

14
, αν z = 1

2

7
, αν z = 4

9

14
, αν z = 9

0, διαφορετικά

γʹ) Ισχύει ότι : var(X) = E[(X − E[X])2] = E[Z] = 1 · 1
14 + 4 · 2

7 + 9 · 9
14 = 7.
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