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‘Aoknon 1. Ze éva tndenaiyvibi, o dayeviddpevog kadeitatl va diadéget oty toxn évav aplOpo,
ard 10 1 péxpt 1o 6. 'Otav anogaocioet, gppavidetatl £€vag IpOYXoS O OToiog YUpilel TPelg QOpES,
Kai otapatd kKabe @opd oe évav arnod tou £51 autoug apdpoug. Av o aplBpog mou otolXnudtios o
naiking epgaviotel © @opeg, orou x = 1,2, 3, 10te 0 naiking kepdider x Pabuovg. Eav o apiBpog
dev eppaviotel, t0te 0 maikmg xavel évav Badpoéd. 'Eote pia petaBAntr A rou Sndmvet ta képdn tou
dayeviiopevou. Na Bpebel eav oupgpaipel KATIOWOV va TIAPEL PLEPOG OTO TAETatyvidi.

‘Aoxknon 2. 'Eow n t.p. X pe Zuvapnon [Mukvotntag [MBavotntag (ZI1I0):

v =—2.-1,0,1,2
w — C’ ) ) ) b)
px(@) {0, aAding

(a’) YroAoyiote v tiur) tng otabepdg c.

(B) Ymodoyiote ) péon upr F[X]| mgnp. X

(y) Opidoupe t véa t.p. Z = (X — E[X])2. Yrohoyiote ) ZIIIT pyz(2) g .p. Z.
(8) Xpnowonowwvtag 1o (y), urodoyiote ) daoropd var(X) mg t.p. X.

() Yroloyiote ) Sraomopd g t.i. X xpnowporowviag tov tino: var(X) = Y (z—E[X])?*px (z).

‘Agrnorn 3. Ze £va epyactriplo £X0UV O PIKPH IIOCOTNTA £va padlevepyod UAIKO 1OU, UO KatdAAnleg
ouvOnKkeg, rapayst copatibia §. 'Eote éva rnieipapa oto ornoio petpdpe mooa copatidia ¢ mapayet
éva Ypappdaplo tou UAKOU yida XPoviko draotnpa evog deutepoAérou. [laAaidtepeg perprioetg de-
iXvouv o1l 0Tl Katd pécov opo mapayoviat 3.2 t€rowa oopatidia. Na Bpebeil n rubavotnta va pun
napaxBouv neproodtepa amno 2 copatidia § o 1 dsutepoAertro.

‘Aokrnon 4. ITapaxolouBeite éva Bivieo yia diakpiieg tuxaieg petaBAntég oo YouT ube , 1o ornoio
niepiexel 30 kapé 1o SeutepoAerto. Kabe kapé amotedeital arno 1000 naxkéta. Kabe gpopd mou éva
KApE avarapayetal otov UTIOAOY10TE) 0ag, av 5 1) IEPoooTepa MTAKETA AUTOU TOU Kapé £€X0Uv Xabet
(dnAadr) éxete AdBet 995 1) Alydtepa MAKETA TOU KAPE), IAPATNPEITE TO AEYOPEVO (PAIVOIEVO TOU
buf fering (kaBuotépnon ownv avarnapayeyr] tou Bivteo). Kabe maxéto xaveratl pe rubavotnta p,
avegdaptnta arno ta urnoioird.

(@) Eoww 6t p = 0.001. YroAoyiote tnv mbavotnta va napatnpnoste buf fering.

(B)YroAoyiote Savda v mapandave moavotnta Xprothonoiiviag vy mpoceyyion g Poisson ka-
Tavourng.
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‘Aoknon 5. ATAvirote 0Td MAPAKATR

(a) Pixvoupe éva dikatlo {apt pia gpopd kat é0te X 10 anotédeopa g piyng. Na urtodoyiotét 1o E[X]
kat o Var(X).

(B) Eotw X pia tuxaia petaBAntr nou raipvet v upr -1 pe mbvémua P{X = —1} = 0.2, tnv upn
1 pe rubavounta P{X = 1} = 0.3 xat v upn 0 pe mmubavouua P{X = 0} = 0.5. Na urodoyiotet
10 E[X?2].

(y) Bpiokeote oe pia 81dAetn tou pabrpatog HY-217 kat KpaAtdie ONHEIOOLS. 10 TEA0G TOU pd-
9npatog o kabnyning maet va oBrjoet 1ov mivaka, omote yida va poAdBete, ypagete Bracukd v
teAeutaia oedida, pe anotéAeopa va kavete opboypadikd Adbn. 'Eote ot o ap1Bpog teov Aabov sivat
nia Poisson tuxaia petaBAntt) pe mapdpepo A = 1 Na umnoAoyioete v mlavotnta va umdpyet

3
toulddytotov éva AdBog otr)v tedeutaia ogAida.

(8) 'Eva oxoAeio pe 120 pabniég nnyaivel pua ekdpopt], ya v ornoia xpeiaoctnrav 3 Asogpopeia.
Ene1dn ta Asogopeia Sev eixav 1o 1610 péyebog, n katavopn v nadiov éxel og e§ng: To mpwto
Aeogopeio 9a mapet 44 atopa, 1o Sevtepo 36 kat 1o 1pito 40. 'Eote ot diadéyoupie otnv tUuxn £vav
pabntr kat £éote X o apdpog twv pabniev mou eivatl oto Aswdopeio tou. Na Bpebei n E[X].

‘Aoxrnon 6. 'Eva doxeio mepiéxel apXikd pia KOKKivn pridda kat pia pride pndda. e kdOes otadio
TOU MEPAPAtog, emAsyoupe tuxaia pia priada ano 1o §oxeio Kat v enavatornobstovjie Péoa oto
doyeio padi pe akopa pia prdda tou iblou xpopatog. AnAadr), av v PO eopd ermAELOUNE TV
KOKKWVI) pridada, tote autr) tonofeteitat raAt oto doxeio pdadt pe aAAn pia KOKKivr pndld, Orote 1o
doxeio rmepiExetl 2 kKOKKIveg Kat pia prAe. 'Eoto X 10 mAnBog 1ov otadiov £ng v ermAoyr) g Uris
pridAag. ILx. av oto mpoto otddlo emAEdnKe KOKKIVY] Priadd Kat oto 8eutepo otddilo prde, 10te
X =2

(a) Yrodoyiote ) ouvapton rubavotnrag, px (i), g tp. X.

(B) Yrodoyiote tyv rubavota P(X > n), énou n guoikog apibpdg, kat Seifte 6t n rubavotnta tou
yeyovotog va ermdeyet teAkd n prAe priada sivar 1.

(y) Yrodoyiote ) péon tpny tng X. Me ddAa Adyia, iooa otddia (mooog xpovog) 9a xpelaotouv katd
HE0O0 0po yia va ermAeyel n PrAe prdda -

‘Aornon 7. Oswpeiote 11§ 6U0 Slakpitég tuxaieg petaBAntég (t.j1.) pe amod Kowou cuvaptnor rmba-
votntag (0.11.) onwg @aivetat otov akoAoubo mivaka:

Y=1|Y=2]|Y=3

X=1|1/9 2/9 1/9
X=210 1/9 2/9
X=3]|1/9 0 1/9

(a) Yrodoyiote myv niepidoplaxyy o.m. px (x) mg t.p. X. Yrodoyiote tv péon upn wg X, E[X].
(B) Yodoyiote v mepi®opiaky) o.m. py (y) g t.p. Y. Ynodoyiote v péon upr g Y, E[Y].
(y) Yrodoyiote mv deopeupévn o.mt. g th. Y, pyy A(y), 6edopévou tou yeyovotog A = {X < 2}.

[Towa eivat n péon tpn, devtepn porr), Kat dwaoropd g t.p. Y dedopévou tou A, dndadn mowa
eivat ta E[Y/A],E[Y?2/A], xat var(Y/A), avtictorxa ;
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(6) Eoto ntpu. Z =g(X,Y) =3X +2Y + 7. Ynodoyiote ) péon upr) g t.p. Z.

(¢) Eote n t.p. XN pe v 6 0.1 6Mwg 1 T X xat n . Y pe v ida o.m. 6meg 1 T Y.
Eow du ot t.p. X xatr Y eivat ave§aptnteg. Yrodoyiote tv and kowou o.1t. tov X kat W.

‘Aoknon 8. O Xprjotog adpiepovel K opeg otnv ayopd BiBAiwv, orou K pia Siakptr) .1 pe woribaveg
Tpég 1,2,3 kat 4. O apiBpog N teov BBAiov mou ayopddet o Xprjotog eivatl KAl autog piia Siakptrr)
1.1 Tou e€aptdtatl amo o 1noon wpa Yyevidet. Apa:

1
pn/k(n/k) = van= 1,...,k.

(a) YrioAoyiote tv arno kowou o.1t. v K xkat N.

(B) Yrodoyiote v niepi@wpilaky) o.mt. g V.

(y) Yrodoyiote ) deopeupévn o.mt. tng K 6edopévou tou yeyovotog N = 2.

(86) Mag 6idetat 611 0 Xprjotog ayopaoe TOUAAX1otov 2 aAAd o1 rieplocotepa arnod 3 BiBAia. Yrodoyiote
) deopeupévn péon tpn kKat daornopd g K, 6edopévng tng napanave rinpogopiag.

(e) To xk6otog kAOe PB1BAiou eivar t.p. pe péon ) ion pe 3 eupw. Ymoloyiote T PEOT T TOU
oooU 1o oroio 0 Xprjotog §odewe ouvoAkd ot PBAia. Ymoden: Asopeuote @G IPog ta yeyovota
N =1,..., N =4 xat xpnoornotfjote 10 Yempnpa oAKrg Péong Tung.



