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Aldaokaev: II. ToakaAidng

Auoeig Tpitng Zepdg ACKNOERDV

‘Aoknon 1.

(i) YroB<toviag Ot ermtpenovial ENAavaAfiyelg:

(a)

(B)

)

O p&10g POortNTHG Prtopel va tornobetn el oe onoradniote anod ug n opadeg. O devutepog
propet emiong va toroBetnBei oe orowadrjrote amno g n opadeg, Kat o k-0tog @otng

o€ oroladnIote Ao 1 opadeg.

k

‘Apa urtapxouv n” Tpomot yia va tornobetricoupe n pottnteg o k opadeg.

Ta 1pia Staywviopata priopouv va mpoypappatiotouv o pa repiodo 5 nuepov pe 5 X
5 x 5 = 5% = 125 tpéroug.

Ma ) npotn 9¢on unapyxouv 24 ermAoyEg YpappAtov. AQoU EIMTPEMETAL VA XPIO0-
nmowjooupie 1o 1610 ypappa Kat yia t deutepn 9éon undpyxouv 24 ermdoyég ypappdtov.
To 1610 10XVl Kat yua ) tpitn Kat t€taptn déon.

‘Apa 0 OUVOAIKOG ap1B1og TV §1adopeTik®V CUPBOAOCEIPGOV e TECoEPA Ypappata sivat
24 x 24 x 24 x 24 = 24* = 331776.

(i) YroBetoviag ot Sev ermrpérnovial enavaAnyeg:

(a)

()]

W)

(8)

O mpwtog @oung propei va kabioel oe ormowadrmote and 1g 7 9éoelg, o deutepog
oe ortoladrrote amno Tig urodoirieg 6 9€oelg, 0 TPITOg POLTNTNG OE Oro1AdNIOTE ATIO TIG
uniddotrieg 5 9€0e1g Kat 0 TETAPTOG POTNTAG OF OIOAdNITOTE Ao TI§ UTIoAotreg 4 déoeg.

TUVETI®OG O OUVOAIKOG TPOITOG HE TO Oroio PItopouv va kabicouv k @ottntég o n 9€oelg
gtvat: P(7,4) =7 x 6 x 5 x 4 = 840.

Ta tpia Swaywviopata Propoudv va IIPOypapHATiotouv o pia Iepiodo 5 nuepov pe
P(5,3) =5 x 4 x 3 = 60 tpoéroug.

To mpdBAnpa arotedel éva npdBAnpa Siataing 4 ard 24 avuxeipeva. Ta ) mpon
9éon unapyouv 24 emdoyEg ypappdatov, yia tn dsutepn 9éon undpyouv 23 emAoyeg
ypappdtev (amo ta uvnodourta 23 ypappata), yua tn tpitn 9€on unapxouv 22 ermAoyeg
ypappdtev (amd ta unmodoirna 22 ypdppata), Kat yla ) t€tapty 9éon undpyouv 21
ermAoyeg (amo ta unddora 21 ypdappata). ‘Apa 0 0UVoAIKOG aplOpog Tov S1apopeETIKOV
oupBoAooelPGV pe TEooepa SlaPopetikd ypappata sivat P(24,4) = 24 x 23 x 22 x 21 =
255024.

H ouykekppévr mepimtoorn anotelei rpdBAnpa diatagng 4 arod 6 avukeipeva. Apa n
Avon eivat: P(6,4) =6 x 5 x 4 x 3 =360
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‘Aokrnon 2.

(a) Autd eivar éva poBAnpa ermdoyng 10 aro 100 avuikeipeva. Zuvenog n Avon eivat

100!
C(100,10) = THotgor) — 17:310-309.456.440

(B) Ipéret va eruAégoupe 5 ayopla and ta 40 kat 5 kopitowa and ta 60. Yrapyouv C(40,5)
tpormot va ermdé§oupe ta ayopla kat C'(60,5) tpomot va emdé§oupe ta kopitowa. E@ocov Sa
MPAypatonorjoovpe Kat ta 6uo mepdpata, epappodoupe Tov Kavova Tou yivopévou. Apa o
OUVOAIKOG ap1Oog TV TPOTIOV Yid va OXNHATICOUHE TV EMTPOT) £ivat:

40! 60!

C(40,5) x C(60,5) = £z X o2 = 658.008 x 5.461.512 = 3.593.718.588.096

(Y) Ag ovopdacoulie oG IP®To Meipajia 10 oXNIATIoNo g EMITPOIG arno 6 ayopla kat 4 Kopitoia.
[Mpérnet va ermAégoupe 6 ayopia arno ta 40 kat 4 xopitota aro ta 60. Apa 0 cUVoAKAG ap1B116g
TV TPOTI®V Y1d va OXNHATICOUHE TNV EMLTPOTIT) £ivat:

40! 60!
W] X 56l — 3.838.380 x 487.635 = 1.871.728.431.300

C'(40,6) x C(60,4) =
Ag ovopaooupe ®g deUtepo Meipapa to oXNUATIONO NG EMITPOIG ano 4 ayopla Katl 6 Kopi-
towa. Ilpénet va eruAégoupe 4 ayopla and ta 40 kat 6 kopitola ard ta 60. Apa 0 OUVOAIKOG
ap1Bpog 1OV IPONEV Y1a va OXNATICOUHE TNV EMITPOITY eivat:
40! 60!

C(40,4) x C(60,6) = 1361 X G5l — 91.390 x 50.063.860 = 4.575.336.165.400

Eivat mpogpavég ot Sev prmopoupe va mpayHatornoljoouUe TAUTOXpova Katl ta 6U0 mepapata.
H ermtponr) propet va oxnpatiotet 1) ovo Je Tov €va, 1 OVo 1€ ToV AAA0 TPOITo. LUvenog Sa
£PAPPOCOUPE TO Kavova tou abpoiopatog. Apa 0 ouvoAlkog apiBpog TV TPOTIOV ivat:

1.871.728.431.300 4 4.575.336.165.400 = 6.447.064.596.700

‘Aoknon 3.
Enedr) tedikd dev €xel onuaocia n ogpd KANPoong tou kKabe apifpov, ot Suvatég MEPUTIVOELS TOU

MEPANATOG £lval T0oeg 0001 Katl o1 guvduaopol tov 49 avd 6, dndadn (469)

Ta va Bpoupe 10 ANB0G TV EUVOIKMV MEPUTINOEWV OKEPTOPAOTE OG e&G: Yapyxouv (2) TPOITO1
yia va ermAggoupe 4 0motd voupepa and ta 6 rmou kKAnpmbnkav. It ocuvéxela pévouv (469__46) = (423)
1porot yla va ermdéfoupe ta 2 Aabog voupepa. Emopéveg, 1o mAR60g tov eUVOIKOV MEPUTIOOERV

etvat (2) . (423). ‘Apa 1 mBavotnta tou evdexopévou A: “va metuxoupe 4 akpBmg omota voupepa”

etvat, o a3
P(A) = (W(5) _ 13545 ~ 0.000969

(469) 13983816
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‘Aoknon 4.
Ynidpyouv (139) 1porot va ermdéioupe 3 opaipeg and tg ouvodika 19 opaipeg oty nepirnmiwon g
detypatoAnyiag xwpig emavadeon, eEMOPEVOG EXOUHE :

D+()+()

(a) P('OAeg o1 ogpaipeg eivat tou i610u xpopatog) = ( &)
3

Sev prnaiver Eava oy kaimnn (SerypatoAnyia xwpig eravabeon)

_ OO0
)=

, av kaBe ogpaipa rmou eayetat

(B) P('OAeg o1 ogaipeg eival S1apopetikOV XpOHATOV , av kaBe ogaipa mou e§ayetat

3
Sev prnaivel Eava otnv kaAmnn (SerypatoAnyia xwpig eravabeon)

Yridpyouv 193 tpémot va emAé€oune 3 opaipeg aréd tig ouvolikd 19 ogaipeg otV Mepimoon g
detypatoAnyiag pe emavabeor), EMOPEVROG EXOUE :
(y) P('OAeg ot ogaipeg eivat tou ibiou xpopatog) = W, av Kabe ogaipa mou egayetat Sa-
vaprnaivel oty KAAMn niptv ermeyet n enopevn (detypatoAnyia pe eravabeon)
315-6-8

(8) P('OAeg o1 ogaipeg eival 51aPOPEUKOV XpOPATOV) = o5 » av xabe ogaipa mou egayetat

Savaprnaivel otnv kKAAmn npw ermdeyet ) enopevn (betypatoAnyia pe enavdadeon)

‘Aornon 5.
O 101106 Y1a T0UG avaouvduaopoUsg N AVIKEIPEVOV €K TV OMOI®V UTAPXouV k1 avikeijpieva turou
1, ko avuxkeipeva tirnou 2, ..., k,, avikeipeva tomou m eivat:

n!
kil kol - ksl k!

Me Bdon autov tov TUTo 1 Auon tou npoBAnatog eivat amin:

(a) pe mv Aégn "KPIMA™ pniopouye va kavoupe 5! avaypappatiopous.
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‘Aoxnon 6. Yriapyouv n S1aboxikég piweig tou vopioparog.

(a) Agbopévou ot fjpbe kePpadn akp1Bwg Pia Qopd, autr) 1 Kedpadr] pnopet va rpbes oe
oroodénmote amnod g n piyelg. Enopévag, n mbavotnta o1l oty petn piyn T0U VORiopatog
npBe KePadn sivai

1
n
(B) Asbopévou o1 fpbav akpiBrg 6U0 KePaAég KAl OTL OTNV PO PIYPn EiXAME Olyoupa KeEPAAT,
101e untapyouv n — 1 piyeig otig omnoieg propet va Npbe 1 Sevutepn kepadrn. O CUVOAKOG
ap1B6g TV TPOTI®V yia va rapoupie 6U0 KePadég eival (Z) Zuvenog, 1 {nrovpevn

rmbavotnta ooutal pe
n—1

n
(3)
(y) Aedopévou ot npbav akpBag 7 KePpadég, 1 rbavotna va TAPOUNE TPEIS KEPAAEG OTIG
TE00EP1G TIPWTES plyelg amotedeital aro pia pepn.

1. O apBpog v pdérnev va napoupe 3 kedparég otg 4 npateg piyelg eivat (g)

2. O ap1Bpodg v poénev va rapoupe 4 kepadég otig evaropeivavieg n — 4 piyeig ivat
n—4
("3

3. O ap1bpog 1wV Ponev va apoupe 7 REPAAEG oTig n plyelg ivat (’;)

Zuvenaog, 1 {nrtoupevn mbavotnta toovtat pe

‘Aokrnon 7.

(a) Yrudpxouv ouvodika (25)(24)(23)(22)(21) = %—gi Tporot va ertAéoupe 5 mérpeg ano 25 meTpeg,
agou urapyouv 25 tporot va ermdégoupe v 1n mépa, 24 1pomnot va ermdégoupe v 2n répa
K.0.K. Eav 9¢éAdoupe va emdéoupe 5 métpeg oote va eival oe S1aPopetiky] oepd, 0 aplbpog v
POV TTOU UIOPOUE va TO KAVOUHE £ival 25 xprnotponoldviag apxt] Katepétpnons. Agou n 21
nietpa dev propet va Ppiloketatl otnv id1a oepd, o ap1Bpog 1V POV eMMAOYNS ¢ eivatl 25-5 = 20.
Me v i61a Aoyikt) 0 apOpog v tponev yia va ermdégoupe v 3n népa eivat 20-5 = 15, eredr)
dev prnopet va Bpioketal ouig rponyoupeveg 6Uo oepég. Ta va ermdégoupe v 4n nietpa €xoupe 10

1pOIoUg, Kat yia v b5n €xoupe 5 tporous. Enopéveg n rmbavowta va srmdé§oupie 5 nétpeg Kat va
(25)(20)(2?)(10)(5) )
201

Bpiokoviat oe Sradopetiky oepd n kabepia eivat
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Zxfpa 1: Bplokovtal oe S1apopetikn oelpd

(B) Kottwvtag tov H X H mivaka rou oxnpati¢etat amno tg merpeg rnapatnpoupe ot undpxouv 5 9éoeig
®ote va Bddoupe v 1n nétpa oy 1n ypappr. MoAig tonoBetricoupie v 1n niétpa uvnidpxouv 4
9éoeig yia va Badoupe v 21 mEtpa oty 21 ypapps, adou 1 oA Iou Xpnotponot|fnke ano tmyv
1n niétpa dev prnopet va ypnowornoinOet ano ) 2n niétpa. Enopévag €xouv peivel 3 S€oeig dote va
tomtoBetrjooupie v 3n niétpa otnv 3n ypappr. 2 ya my 4n kat 1 yia v 5n. Enopéveg o cuvoAikog
apBpog mbavov TonoPeTr|oewv yla HPia ouyKekplpévn oepad eivat: (5)(4)(3)(2)(1). Emopévag o
OUVOATKOG ap1O116g TV TPOM®V IOV PIOPOUHE va ermAELoupe 5 METPEG WOTE va eival og S1aPpopeTtikég
ypappég kat Sragopetikeég otjheg eivat (5!)(5!). O apiOpog tov tpomev rou propovpe va ermdé§oupe
5 métpeg ano 25 mérpeg eival 3—8: Enopévag n mbavotnta eivat 5!55!!.

20!

Sl
B B

Zxnpa 2: Emdoyr) anod 51apopetiky oe1pd Kat OthArn
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EvaAAaktikog tporog okEWng yla 1o rpoBAnpa eivat o akodoubog. Yrapyouv 25 9éoeig wote
va ermdggoupe v 1n nétpa. Av aroppiyoupe 0Aeg TG urodoireg 9£0e1g G YPARPNG KAl TG
otAng g 1ng nérpag pévouv 16 mbaveg S€oelg wote va torobetrjcoupe v 2n netpa. MoAg v
Torofetrjcoupe AroKAeioOUE TV YPAHHL) KAt TV otnAn Ot oroieg avikel. Amnopévouv 9 9éoeig
yla mv 3n n€tpa, 4 9€oeig ya v 4n n€tpa kat 1 9éon ya v b5n n€tpa. O ouvoAikog apibpog
IOV TPONKV €MAOYHS Yia Tig 5 mérpeg rou Ppilokovial oe HladopeTikeég ypapeg Kat otrAeg eivat
(25)(16)(9)(4)(1). H rmbavotnta sivat w.

20!



