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Ασκηση 0.1

Θεωρείστε την ακόλουθη από κοινού συνάρτηση πιθανότητας των τ.µ. X και Y :
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(α) ∆ώστε τη γραφική παράσταση της pX,Y (x, y). ∆είξτε ότι η pX,Y (x, y) είναι µία έγκυρη συνάρτηση
πιθανότητας.

(ϐ) Υπολογίστε τις περιθωριακές συν.πιθ. pX(x) και pY (y) των τ.µ. X και Y , αντίστοιχα. Είναι οι
X και Y ανεξάρτητες·

(γ) Αναγνωρίστε το όνοµα της κατανοµής της τ.µ. X και την παράµετρο αυτής. Βρείτε τη µέση τιµή,
E[X], και τη διασπορά της, var(X).

(δ) ΄Εστω Z = 2X + Y 2. Βρείτε τη µέση τιµή, E[Z], και τη διασπορά, var(Z), της Z.

(ε) Υπολογίστε τη δεσµευµένη συν.πιθ. pZ/X(z/x = 1).
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Ασκηση 0.2

Η από κοινού συνάρτηση πιθανότητας δίνεται από τον παρακάτω πίνακα
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(α) Να ϐρεθεί η πιθανότητα P (X = x2, Y = y1).

(ϐ) Υπολογίστε τις περιθωριακές συν.πιθ. pX(x) και pY (y) των τ.µ. X και Y , αντίστοιχα.

(γ) Είναι οι X και Y ανεξάρτητες ;

(δ) Να ϐρεθούν οι E[X], E[Y ], E[XY ], cov(X,Y ), ρ(X,Y ).
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Ασκηση 0.3

Θεωρείστε τις δύο διακριτές τυχαίες µεταβλητές (τ.µ.) µε από κοινού συνάρτηση πιθανότητας όπως
ϕαίνεται στον ακόλουθο πίνακα:

y = 3 c c 2c

y = 2 2c 0 4c

y = 1 3c c 6c

x = 1 x = 2 x = 3

(α) Υπολογίστε την τιµή της σταθεράς c.
(ϐ) Υπολογίστε την τιµή pY (2).
(γ) Θεωρείστε την τ.µ. Z = Y X2. Υπολογίστε τη συν.πιθ. της Z.
(δ) Υπολογίστε τη δεσµευµένη συν.πιθ. της τ.µ. X δεδοµένου του γεγονότος {Y = 2}, δηλαδή την
pX/Y (x/2). Βρείτε την E[Z/Y = 2].
(ε) Υπολογίστε την δεσµευµένη διασπορά της Y δεδοµένου του γεγονότος {X = 2}.
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