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‘Aoknon 1.

(a) To mArB0g T®V TOAVAOV XEPIOV TTOU PIopel va mApel 0 IPAOTOG Taixtng eivat (?3) Movayxa éva
arnod autd ta Xépla arotedeitat arno 13 omadid povo, ondte n {nrovpevn rmbavotnta ivat :

1

52\

(13)
(B) Ta téooepa yeyovota, o maixg 1 va mapet 13 onabid, o maixng 2 va napet 13 onabd, o
raixmg 3 va ndpet 13 onabia, kat o raixing 4 va mapet 13 omabid, sivar &Eva petadu toug. Omndte
HIOpOUHE va TIPOCHECOULIE TI§ ETNPIEPOUS TTIIOAVOTNTES Y1 VA MTAPOUNE TV {ftovpevn mbavotnta.
KdaBe erupépoug yeyovog £xet mmbavotnta (5—12) omote 1 {nrovupevn mbavotnta eivat:

13

4

52\ °

(13)
(y) Eote A 1o yeyovog ot o maixing 1 €xet 13 onabid xkat B 1o yeyovog ot o maixtng 1 €xet tov
Prjya xourma. Av yvepiloupe 6t 1o yeyovog B 1oxuUel, tote §€poupe ot Sev propei va £xel Kat ta
13 orabd. Me dAda Aoya P(A|B) = 0. 'Opeg yvepitoupe ou P(A) = ﬁ orote ta A kat B

13
dev eival ave€dpta. ErmmAéov ta yeyovota A kaiB sivat §&va petadu toug. Kat yevikd yvepitoupe

ot 6tav fuo yeyovota pe pr pndevikr) rmbavotnta eivat &Eva petadu toug, 1ote dev propet va eivat
avegaptnta.

(6) 'Eote A 1o yeyovog Ot ta @UAAa ToU IP@tou maiyxtn £xouv 0Ada to 1610 oxnua kat B 1o yeyovog 6t
o naixg 1 maipvet tov Prjya koura. ®a 6eioupe 611 ta §Yo yeyovota sival aveiaptnta deixvoviag
ou P(B|A) = P(B) . I'vepidoupe ou P(B|A) = 1/4, apou 8ebopévou 6t ta guAAa tou naiyxt 1
€Xouv 0Aa 1o 1610 oxpa, yvopioupe OT1 10 oX1la PIoPEL va ival éva aro ta 1€ooepd, £ite KOUTIEG,
elte Kapo, eite onabid, eite prniactovvia. Kabe oxnua eivat woomibavo pe kabe dddo pe mbavotnta
1/4. Hapawmpouvpe erurmdéov 6ut P(B) = 1/4, apou xabe évag ano toug 4 mnaixteg propei va rapet
tov Prjya xouna pe ion mbavotnta, dpa n mbavotnta o naixing 1 va mapet tov Priya kovuna eivat
1/4. Ondte epooov P(B|A) = P(B), tote ta yeyovota eivat ave§aputa. Ermréov napatnprote ot
1a §uo autd yeyovota dev eivat EEva petadu toug, kabwg 1) topr) toug Sev eivatl Kevr - Kat autr) ivat
10 yeyovog o maixtng 1 va mapet 0Aeg T1§ KOUTIEG.

‘Ackrnon 2.

(a) Aebopévou ot £xoupie Epel akp1B®G Pia Kedaldr), ) KePaAr) propet va £xet oupBetl oe ortoladno-
1€ Ao 1§ N piyelg 10U KEpPatog. Apa ) rmbavotnta va £€pBet Kepadr) otnv npatn piyn eivat ion pe %

(B) Aedopévou ot £xoupie PEpel akplBrOG HUO KePAAEG, av 1) IPWTL PIYn PEPEL KEPAAT], TOTE UTTAPXOUV
n — 1 9éoeig orou n Sevtepn KedpaAr| priopet cupBel. O CUVOAIKOG apP1BOg OAGV TV SuvatdV ouv-
dlaopwv orou duo kepadég propouv va EpBouv oe n plyelg sivat (g) ‘Apa 1 {nrovupevr mbavotnta
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sivat:
n—1

n

(3)
(y) Aebopévou ot €xoupie @epetl 7 RePaAég, i TBavotnta ot o1 3 ano 1§ Ipateg 4 piyelg va Epepav
KePalr] anoteAeital amno 1pia pépn:

e To ouvoAikog ap1Budg va €pBouv 3 kepaldég otig rpwteg 4 plyelg eival (g)

e To ouvoAlkOg ap1Budg va £pBouv 4 keparég otig urddotrneg n — 4 piyeig eivat ("14).

e To ouvoAikog apiBpog va épBouv 7 kKedpadég o n piyelg eivat (?)

‘Apa 1 {nroupevn rmbavotnta ivat:

‘Aoknon 3.

(@) Yruapyouv ouvodika 25 x 24 x 23 x 22 x 21 = 25!/20! tponot yia va erudégeig 5 pridAeg and va
oUVOAO 25. AUTO IPOKUITIEL AV OKEPTOUHE OTL ApX1KA UTtdpxouv 25 purnaldeg va ermg§oupe yia v
npotn prada, 24 ermdoyég ya v deutepn Kok, Av topa 9édoupe va erudégoupe 5 priddeg, adda
va Bpilokovial oe S1apopeTIKEG Oe1PEG, T0 TIANO0G TV ermAoywv pag adAadel. Ta v npotn pndda
éxoupe 25 ermdoyeg, yia myv devtepn pridAa dev priopoupe va ermdégoupe priadeg rou Ppiokoviat
otV idla oelpd pe v mpod) prada, apa £xoupe 25 —95 = 20 ermAoyég. Opoing yia v Tpitn prdla,
gxoupe 20 — 5 = 15 emAoyeg, epdoov dev propet va eivat amo v idia og1pd 1ou n)pape v NPT
1) tnv Sevtepn pnidda. Me napdpolo TPOIo MPOKUITIOUV KAl Td MANON v duvatodv ermAoyov Kat
yla 1§ unoloreg priddeg. Zuvenog n {nroupevr rmbavotnta va ermAéfoupe 5 pridAeg ot ortoieg
Bpiokovial oe 51aPOPETIKEG OEIPEG lvat:

25 x20 x 15 x10x 5

25!
20!

Cous . ..... . ...... . ...... . ...... h _1 .....

Rowd g @@
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Zxfpa 1: Zxnpatkn avarnapdotaon yla 1o epotnpa (a) tng aocknong 3.
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(B) Kowtddovtag 1o 55 mAéypa, undpxouv révie 9€0elg yia va ermA£§oupe v MmPQT Urdda aro
v npwtn ogpd. a v devtepn pndda unapxouv teooeplg Y€oelg otnv devtepn) Oglpd aAmo TG
oroieg propoupe va tny ermAéfoupe. Opoing yia v tpitn prdda, urdpxouv tpetg rubaveg 9éoeig
otV 1pitn ogpd Kat 6Uo Seoelg amod Vv TETAptn oLlpd yla v t€taptn pndda. Tédog, yua v
néprn prada urdpyet povaxa pia 9€oet oty mEPIt) oe1pd ou PITOPOURE va TV erAEE0ULIE.
‘Apa 0 OUVOAIKOG ap1Bnog 9éoewv rou propoupe va ermAéfoupe sival: 5 X 4 x 3 x 2 x 1 = 5.
[Mapatnprjote 6t untdpyouv 5! tpomot yia va tadivoprjooupe TG TEVIE O£1peg. Apa O OUVOAIKOG
ap1OoOg TTOU PUIMoPOULE va eTIAECOUIE TIEVIE PUITAAEG £101 WOTE va Ppiokovial oe 1aPpOPETIKEG OEIPEG
rat Srapopetikég othleg eivar: 515!, O ouvodikog apBpodg ermdoymv mévie priadeg amod 25 eivat 3—8:
apa n {nrovpevn mbavotnta sivat:

515!

25!
20!

'Evag evadAaKTtikog 1portog yia va oKedtoulie 1o 1610 mpoBAnpa eivat o akoloubog:

Ta v npwtn prdda éxoupe 25 mbavég 9éoeilg and omou priopoupe va v ermdéfoupe. Eprodi-
Jovtag Vv og1pd Kat v othAn ard v oroia v ermAégape, pag anopévouv 16 9oelg ermdoyng
yla v devtepn pridda. Opoing eprnodidoviag v oelpa Kat tmv ot mou ermAédape v deutepn
prdAa pag pévouv 9 9éoelg ermAoyng ya v Tpitn Pndla, yua my €tapt 4 9€oslg, eve yua myv
tedevutaia 1 9¢on. Apa 10 ouvoAKO mARBog rou uropoupe va erméioupe g 5 prddeg arnd Sa-
(POPEIKEG OL1PEg Kal dladopetikeg otrAeg ivat 25 X 16 X 9 x 4 x 1. Apa n {nroupevn rmbavotnta
etvat:

26 x16 x9 x4 x1

25!
20!
Coll Col2 Col3 Cold Col5
Rowl @ . . .
Rew2—@—@—@—@—@—

Zxfpa 2: ZXNPatikn avarnapdotaon yla 1o epotnpa (B) tng aoknong 3.

‘Aoknon 4.

(a) Yiapyouv 20! Sragpopetikoi 1pomot va raprapouv ta 20 autokivita oug 20 Séoetg, 0oeg 0Aeg ot
duvatég petabéoelg 20 aviKEPEVOV.
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(B) Ta va urtoAoyicoupe tv mbavotnta td YEPHAVIKA AUTOKIVITA va evaAAAooovTal PE Pn-YEPHAVIKA,
MPETEL va anaplBurooupe Ta euvoikd evbexopeva kat va §1a1p€coupe 1€ T0 VOUHEPO TToU Bprikape
oto (a). ITpota Sratdcocoupe ta 10 yeppavikd autokivita. Yridpyxouv 10! tporot va yiver autd. Me
MaPOPO010 TPOTIo dratacooupe Kat ta 10 pn-yeppavikd auvtokivnia. Emiong, unidpyouv 10! tpormot
va yiver auto. Zin ouvéxela yia kabe diatadn g piag katnyopiag rmapspBaldoupe autokivhta aro
) 6iatadn mg dAAng katmyopiag. Autd Urmopet va yivet pe 2 81apopetikoug 1poroug Kadog to mpoto
autokivnto uropei va eivat eite yeppaviko eite ox1. Zuvenog €xoupe ouvolika 2 - 10! - 10! euvoikég
dlatageig kat n {nrovpevn mbavotnta sivat

2-10!- 10!
20! '

Evaifaxtuca: Ao tig 20 d1abéopeg 9éoeig mpénet va erudde§oupe 10 otig oroieg 9a torobetrjooupe
1a 10 yeppavikd auvtokivnta. Autd propet va yivet pe (?8) 1poroug (okedteite v avaloyia pe v
piyn evog kEppatog 20 @opEg, OrToU TOrToBeTOUE YEPPAVIKO autokivnto otn 9€or napkapiopatog
omote €épxetat K). Ze ppovo duo anod autég evaAddooovial ta autoKivita avaloya He 10 av ivat 1) oxt
veppavika. Enmopéveag n rmbavotnta eivat kat mdalt

2

(1)

‘Aornon 5. Ag ovopdooutie tig 4 tagelg twv 25 pabnuov wg A, B, I kat A. H rubavétnta va Bpiokoviat
o Kootag xkat np EAévn padi oty tagn A wooutatl pe 10 A0yo tou rmAnoug tov ouvBlaopov yua v
14€n A nou mepiEouv 1600 tov Koota oo kat v EAévn ripog 1o o0uvoAiko nAn6og tov ouviilaopov:

98
(53)
(100) ’
25
Kabwg urntdpyouv 4 tagelg, n rmbavotnta va Bpiokoviat o Kwotag kat np EAévn padi oty i6wa tadn
ooutatl pe
(3)
23

100y *
(35)
Evaidjaxtka (kar axdua mo evkoia): ToroBetovpe tov Koota oe pia tan. Ma wv EAévr unap-

xouv 99 rbavég tormobetrioelg amno TG oroieg povo ot 24 v Badouv oty i61a té&n pe tov Koota.
Zuvenag ) mbavotnta eivat 24/99.

4.

‘Acknon 6. Opidoupe ta yeyovota A = {Ta 7 xapud nepiéyxouv akpiBwg 3 Goooug} Kat
B = {Ta 7 xapua niepiéxouv arpiBog 2 Barédbeg}.

(a) Yrtapyxouv (572) Tporot va ermdAégoupe 7 xaptid ano pia tpdrniovda pe 52 xaptd. Ag HEIPHO0UNE
Moootl ard autoug reptExouv akplBog 3 accoug: Ilpénet va ermdAégoupe 3 and toug 4 doooug Kat
ortotadnmote 4 arno ta vrnodorta 48 xaptid. ZUVOAKA auto yivetal pe (g) (448 ) tporoug. Enopévag,

() Me rtapopoto oudAoyiopo,

(v) Mpogpavag 6w {ntape v mmbavotua P(AUB) = P(A)+ P(B) — P(AN B). To yeyovog AN B
(6radAéyoupe akpiBaig 3 doooug kat 2 BaAédeg ota 7 xaptid) cupBaivel pe tny ermAoyn 3 aro 1oug
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4 doooug, 2 aro toug 4 Parédeg kal 2 amo ta unodoira 44 xaptid. Yoiapxouv (g) (;L) (424) TpOIoL va

yivel autod. Zuvenaog, s . o
paup) = WG +6EE) - 66E)G)

‘Aokrnon 7.

(a) Opidoupe Vv T.1. Y ©g tov ap1bpuo tev @idev rmou épyoviat otr cuvaulia padi oag Kat ot oroiot
6ev eivar oupgotrteg oag oto HY-217. Tlpogavag n t.p. Y naipverugupég Y = 0,1, 2, 3, 4. Kabwg
X =10Y, n t.p. X naipver g ripég X = 0, 10, 20, 30, 40.

(B) EnAgyete t€ooepig amnod toug evvia @idoug oag yia va £¢pbouv padi oag Kat auto propet va yivet
ne (Z) = 126 tpdémoug. Amo v aAArn, unapxouv (3) ( 4:1Y) 1porot va ermAélete Y @idloug rou Sev
elvat oupgottntég oag oto HY-217 xat 4 — Y @idoug mou sivat cupgottntég oag oto HY-217 ya va
€pBouv padi oag ot cuvavdia. ZUvenwg:

px(0) = P(X=0)=P(Y =0) =

126 126
px(10) = P(X =10)=P(Y =1) = (‘;’1)2(63,1) _ %
px(20) = P(X =20)=P(Y =2) = (31)2(? _ %
px(30) = P(X =30)=P(Y =3) = (?)1)2(5) _ %

5) (4
px(40) = P(X =40)=P(Y =4) = (41)2(8) = %

(...xat O, aAAou!)
(y) To péoo kooTOG yia 0An v rapéa sivat:

1 20 60 40 ) ,

(8) Ze autr) Vv nepinteor, £€0t® X N T.1. TIou eKPpadet 1o veo Kootog. Tlpopavag topa 1oxvet ott:

X=10Y +25-Y)=X+52— —X = X(1 — —

10 1O)+5z.

Kavovtag xpron tev 1810ttov g PHEONG TG, £XOUHE OTL

E[X] = E[X(1 - %) +52] = B[X](1 — %) + 5z =22.22(1 — %) +5z.



