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΄Ασκηση 1. Υπολογίστε την πιθανότητα P (A∪(Bc∪Cc)c) σε κάθε µία από τις επόµενες περιπτώσεις :

(α) Τα A, B, και C είναι ξένα µεταξύ τους γεγονότα και P (A) = 1/3.
(ϐ) P (A) = 2P (B ∩ C) = 4P (A ∩B ∩ C) = 1/2.
(γ) P (A) = 1/2, P (B ∩ C) = 1/3, και P (A ∩ C) = 0.
(δ) P (Ac ∩ (Bc ∪ Cc)) = 0.6.

΄Ασκηση 2. A, B, και C είναι γεγονότα µε πιθανότητες 0.6, 0.2, και 0.7, αντίστοιχα.

(α) Ποιες είναι οι µέγιστες δυνατές τιµές των πιθανοτήτων P (A ∪B) και P (A ∪ C);
(ϐ) Ποιες είναι οι ελάχιστες δυνατές τιµές των πιθανοτήτων P (A ∪B) και P (A ∪ C);
(γ) Ποιες είναι οι µέγιστες δυνατές τιµές των πιθανοτήτων P (A ∩B) και P (A ∩ C);
(δ) Ποιες είναι οι ελάχιστες δυνατές τιµές των πιθανοτήτων P (A ∩B) και P (A ∩ C);

΄Ασκηση 3. Υπολογίστε την πιθανότητα P (A∩ (B ∪C)) σε κάθε µία από τις επόµενες περιπτώσεις :

(α) Τα A, B, και C είναι ξένα µεταξύ τους.
(ϐ) P (C) = 0.35, P (A ∩B) = 0.2, P (A ∩ C) = 0.3, P (B) = 0.25, P (B ∪ C) = 0.6.

΄Ασκηση 4. Ρίχνουµε ένα δίκαιο εξάεδρο Ϲάρι µία ϕορά. Συµβολίζουµε µε f1 ∈ {1, 2, 3, 4, 5, 6} το
αποτέλεσµα της ϱίψης. Στη συνέχεια ϱίχνουµε συνεχώς το Ϲάρι µέχρις ότου έρθει αποτέλεσµα, f2,
το οποίο είναι διαφορετικό από το f1.

(α) Υπολογίστε την πιθανότητα ότι το f1 είναι Ϲυγός.
(ϐ) Υπολογίστε την πιθανότητα ότι και το f1 και το f2 είναι Ϲυγοί.
(γ) Υπολογίστε την πιθανότητα ότι f1 + f2 ≤ 7.

΄Ασκηση 5. Σε ένα ασυνήθιστο παιχνίδι τέννις, παίζετε από ένα σετ εναντίον τριών αντιπάλων (1, 2,
3) µε αυτή τη σειρά και κερδίζετε το παιχνίδι αν κερδίσετε σε δύο συνεχόµενα σετ. Οι πιθανότητες
να κερδίσετε ενάντια σε αυτούς τους 3 αντιπάλους είναι p1, p2, και p3, αντίστοιχα.

(α) Υπολογίστε την πιθανότητα να κερδίσετε το παιχνίδι.
(ϐ) ΄Εστω τώρα ότι µπορείτε να επιλέξετε τη σειρά µε την οποία παίζετε εναντίον των 3 αντιπάλων.
∆είξτε ότι αν επιλέξετε να παίξετε τον ευκολότερο αντίπαλο στο δεύτερο σετ, µεγιστοποιείτε την πι-
ϑανότητα να κερδίσετε το παιχνίδι.
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΄Ασκηση 6. ΄Εστω Ω = {0, 1, 2, . . .} ένας αριθµήσιµα άπειρος δειγνατοχώρος ενός πειράµατος τύχης
µε νόµο πιθανοτήτων P (n) = (loge 2)n

2(n!) για κάθε n ≥ 0.

(α) ∆είξτε ότι αυτός ο νόµος πιθανοτήτων ικανοποιεί το δεύτερο αξίωµα, P (Ω) = 1.
(ϐ) ∆είξτε ότι η πιθανότητα το αποτέλεσµα του πειράµατος τύχης να είναι Ϲυγός αριθµός ισούται µε
5/8. (Προσοχή: µη ξεχνάτε ότι το 0 είναι Ϲυγός.)

΄Ασκηση 7. Ο Χρήστος, η Σοφία, ο Ανδρέας, και η Μελίνα ϱίχνουν (µε αυτή τη σειρά) ένα κέρµα
µε πιθανότητα κεφαλής P (K) = p, 0 < p < 1. Ο πρώτος που ϑα ϕέρει κεφαλή, κερδίζει το παιχνίδι.

(α) Υπολογίστε την πιθανότητα µε την οποία κερδίζει κάθε παίκτης (P (C), P (S), P (A), και P (M),
αντίστοιχα για τους Χρήστο, Σοφία, Ανδρέα, και Μελίνα).
(ϐ) ∆είξτε ότι P (C) > P (S) > P (A) > P (M). Πόσο χαρούµενη µπορεί να είναι η Μελίνα ;


