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¢óêçóç 1. Ñß÷íïõìå ìáæß ôñßá üìïéá, áìåñüëçðôá íïìßóìáôá. Ïñßóôå ôï äåéãìáôï÷þñï ôïõ ðåéñÜìáôïò.
×ñçóéìïðïéåßóôå ôïõò áêüëïõèïõò óõìâïëéóìïýò ãéá ôï áðïôÝëåóìá ôçò ñßøçò åíüò íïìßóìáôïò:
{H} =êïñþíá êáé {T} =ãñÜììáôá. Õðïëïãßóôå ôéò ðéèáíüôçôåò ôùí ðáñáêÜôù åíäå÷ïìÝíùí:

(á) {HHH}, äçëáäÞ Ýñ÷ïíôáé ôñåéò êïñþíåò.
(â) {HTH}.
(ã) ¸ñ÷ïíôáé äýï êïñþíåò êáé Ýíá ãñÜììá.
(ä) ¸ñ÷ïíôáé ðåñéóóüôåñåò êïñþíåò áðü ãñÜììáôá.

¢óêçóç 2. Áíéóüôçôá ôïõ Bonferroni.

(á) Äåßîôå üôé ãéá ïðïéáäÞðïôå åíäå÷üìåíá A êáé B éó÷ýåé:

P (A ∩B) ≥ P (A) + P (B)− 1.

(â) Ãåíéêåýóáôå ôçí áíéóüôçôá ãéá ôçí ðåñßðôùóç n åíäå÷ïìÝíùí A1, A2, . . . , An áðïäåéêíýïíôáò
üôé:

P (A1 ∩A2 ∩ · · · ∩An) ≥ P (A1) + P (A2) + · · ·+ P (An)− (n− 1).

Õðüäåéîç: Ãéá ôï (â), ÷ñçóéìïðïéåßóôå ôïõò íüìïõò ôïõ de Morgan.

¢óêçóç 3. Ç Ìáñßá êáé ç ×ñéóôßíá äéáëÝãïõí ôõ÷áßá ç êÜèå ìßá Ýíáí áñéèìü ìåôáîý ôïõ ìçäåíüò
êáé ôïõ 1 óýìöùíá ìå ôïí ïìïéüìïñöï ðéèáíïôéêü íüìï. Èåùñåßóôå ôá áêüëïõèá åíäå÷üìåíá:

A = {Ç áðüëõôç ôéìÞ ôçò äéáöïñÜò ôùí äýï áñéèìþí åßíáé ìåãáëýôåñç áðü 1/3.}
B = {ÔïõëÜ÷éóôïí Ýíáò áðü ôïõò 2 áñéèìïýò åßíáé ìåãáëýôåñïò áðü 2/3.}
C = {Ôï Üèñïéóìá ôùí äýï áñéèìþí åßíáé 1.}
D = {Ï áñéèìüò ôçò Ìáñßáò åßíáé ìåãáëýôåñïò áðü 2/3.}

Õðïëïãßóôå ôéò ðéèáíüôçôåò: P (A), P (B), P (A ∩B), P (C), P (D), P (A ∩D).

Õðüäåéîç: ×ñçóéìïðïéåßóôå ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ãéá íá ðáñáóôÞóåôå ôá åíäå÷üìåíá. Ï õðïëïãéóìüò
ôùí ðéèáíïôÞôùí áíÜãåôáé óå õðïëïãéóìü åìâáäþí...

¢óêçóç 4. Ãéá ôá åíäå÷üìåíá A êáé B åíüò äåéãìáôï÷þñïõ, õðïëïãßóôå ùò óõíÜñôçóç ôùí ðéèáíïôÞôùí
P (A), P (B), êáé P (A ∩B) ôéò ðéèáíüôçôåò ôùí áêüëïõèùí åíäå÷ïìÝíùí:

(á) ÔïõëÜ÷éóôïí Ýíá áðü ôá A êáé B óõìâáßíåé.
(â) Áêñéâþò ìüíï Ýíá áðü ôá A êáé B óõìâáßíåé.
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¢óêçóç 5. Ï ÃéÜííçò Ý÷åé Ýíá æåõãÜñé áðü "ðåéñáãìÝíá" ôåôñÜåäñá æÜñéá. Óå êÜèå ñßøç, ç
ðéèáíüôçôá íá öÝñåé Ýíá ïðïéïäÞðïôå æåýãïò åßíáé áíÜëïãç ôïõ ãéíïìÝíïõ ôùí äýï áñéèìþí ðïõ
Ýöåñáí ôá æÜñéá.

(á) ÐåñéãñÜøôå ôï äåéãìáôï÷þñï ôïõ ðåéñÜìáôïò.
(â) Ðïéá ç ðéèáíüôçôá ôï ãéíüìåíï íá åßíáé æõãüò áñéèìüò;
(ã) Ðïéá ç ðéèáíüôçôá íá öÝñåé ôï Ýíá æÜñé 2 êáé ôï Üëëï 3;

¢óêçóç 6. Ìáò äßíïíôáé ôñßá íïìßóìáôá. Ôï ðñþôï åßíáé Ýíá áìåñüëçðôï êÝñìá êáé åßíáé âáììÝíï
ìðëå óôçí êåöáëÞ (Ê) êáé Üóðñï óôá ãñÜììáôá (Ã). Ôá Üëëá äýï íïìßóìáôá äåí åßíáé áìåñüëçðôá
êáé Ý÷ïõí ðéèáíüôçôá íá Ýñèåé êåöáëÞ ßóç ìå p. Åßíáé âáììÝíá êüêêéíï óôçí êåöáëÞ êáé ìðëå óôá
ãñÜììáôá. ÄéáëÝãïõìå ôõ÷áßá äýï áðü ôá ôñßá íïìßóìáôá êáé ôá ñß÷íïõìå.

(á) ÐåñéãñÜøôå ôï äåéãìáôï÷þñï áõôïý ôïõ ðåéñÜìáôïò ôý÷çò ìå ÷ñÞóç äåíäñéêïý äéáãñÜììáôïò.
(â) Õðïëïãßóôçêå åìðåéñéêÜ üôé ç ðéèáíüôçôá êáé ïé äýï ðëåõñÝò ðïõ Ýñ÷ïíôáé ìåôÜ ôçí ñßøç ôùí
äýï êåñìÜôùí íá åßíáé âáììÝíåò ìå ôï ßäéï ÷ñþìá åßíáé 29/96. Ðïéåò åßíáé ïé äõíáôÝò ôéìÝò ãéá ôï p;


