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'Askhsh 1.

(a) To �tomo eÐte den ja kalèsei kanèna apì touc dÔo, dialègontac 5 �toma apì ta 6, eÐte ja
dialèxei ènan apì touc dÔo kai 4 �toma apì ta 6. Opìte oi zhtoÔmenec epilogèc eÐnai:(
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(b) To �tomo eÐte den ja kalèsei kanèna apì touc dÔo, dialègontac 5 �toma apì ta 6, eÐte ja

kalèsei kai ta dÔo �toma kal¸ntac epÐshc 3 �toma apì ta 6. Opìte oi zhtoÔmenec epilogèc
eÐnai: (
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'Askhsh 2. Oi dunatèc topojet seic isoÔntai me 2 · 9!− 22 · 8! Kai autì giatÐ 2 · 9! eÐnai o arijmìc
twn topojet sewn kat� tic opoÐec mìno oi G�lloi kai oi 'Aggloi k�jontai dÐpla, en¸ 22 · 8! eÐnai
o arijmìc twn topojet sewn kat� tic opoÐec k�jontai dÐpla tìso oi G�lloi me touc 'Agglouc ìso
kai oi Amerik�noi me touc KoubanoÔc.

'Askhsh 3.

(a) Oi dunatèc epilogèc isoÔntai me to sunduasmì twn 3n an� 3 dhlad (
3n

3

)
(b) Ja prèpei na dialèxoume mia apì tic treic t�xeic kai treic apì touc n majhtèc pou ja

brÐskontai sthn epilegmènh t�xh. Opìte oi dunatèc epilogèc ja isoÔntai me(
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(g) Ja prèpei na dialèxoume mia apì tic treic t�xeic kai dÔo apì touc n majhtèc aut c thc

t�xhc. 'Epeita, ja prèpei na dialèxoume mia apì tic enapomeÐnantec dÔo t�xeic kai ènan apì
touc n majhtèc thc. Opìte oi dunatèc epilogèc ja isoÔntai me(
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(d) Apì k�je t�xh dialègoume ènan apì touc n majhtèc. Opìte oi dunatèc epilogèc ja isoÔntai
me (
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= n · n · n = n3

(e) Epeid  oi epilogèc na dialèxoume treic apì touc 3n majhtèc isoÔntai me tic epilogèc na
dialèxoume eÐte treic majhtèc apì thn Ðdia t�xh eÐte dÔo majhtèc apì thn Ðdia t�xh kai èna
apì mia �llh eÐte èna majht  apì k�je t�xh, ja èqoume(

3n

3

)
= 3

(
n

3

)
+ 3n2 (n − 1) + n3

'Askhsh 4. Arqik�, ac prosdiorÐsoume ton arijmì twn diaforetik¸n apotelesm�twn kat� ta
opoÐa k foithtèc pern�ne to m�jhma. Epeid  up�rqoun

(
n
k

)
diaforetikoÐ pÐnakec megèjouc k kai k!

pijanèc taxinom seic bajm¸n an� pÐnaka, èpetai ìti ja up�rqoun
(
n
k

)
k! dunatoÐ pÐnakec k majht¸n

pou èqoun per�sei to m�jhma. Sunep¸c, ja up�rqoun sunolik�
n∑
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)
k! dunatoÐ pÐnakec.

'Askhsh 5. Up�rqoun n! trìpoi na katanèmoume n kapèla se n diaforetikoÔc anjr¸pouc. Efìson
n−2 �njrwpoi di�lexan to dikì touc kapèlo, up rqan mìno dÔo kapèla pou katanem jhkan eleÔjera.
'Omwc, epeid  n− 2 �njrwpoi di�lexan ta kapèla touc swst�, ta teleutaÐa dÔo kapèla den br kan
ton swstì k�toqo. Oi trìpoi dÔo �njrwpoi na mhn dialèxoun to swstì kapèlo isoÔntai me

(
n
2

)
.

Sunep¸c, h zhtoÔmenh pijanìthta eÐnai Ðsh me (
n
2

)
n!

'Askhsh 6. Efìson èqoume 4 sugkekrimèna qarti� pou prèpei na eÐnai an�mesa sta 8 pou dialègei
o PaÔloc, o PaÔloc mporeÐ na dialèxei mìno 4 epiplèon qarti� apì ta 48 enapomeÐnanta. Opìte,
o sunolikìc arijmìc epilog¸n tou PaÔlou, stic opoÐec perikleÐontai ta 4 qarti� thc AlÐkhc, eÐnai(
4
4

)(
48
4

)
. O sunolikìc arijmìc twn trìpwn pou o PaÔloc mporeÐ na dialèxei tuqaÐa 8 qarti� eÐnai(
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)
. Sunep¸c, h zhtoÔmenh pijanìthta isoÔtai me(
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'Askhsh 7. Up�rqoun n diadoqikèc rÐyeic tou nomÐsmatoc.

(a) Dedomènou ìti  rje kefal  akrib¸c mia for�, aut  h kefal  mporeÐ na  rje se
opoiod pote apì tic n rÐyeic. Epomènwc, h pijanìthta ìti sthn pr¸th rÐyh tou nomÐsmatoc
 rje kefal  eÐnai

1
n
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(b) Dedomènou ìti  rjan akrib¸c dÔo kefalèc kai ìti sthn pr¸th rÐyh eÐqame sÐgoura kefal ,
tìte up�rqoun n − 1 rÐyeic stic opoÐec mporeÐ na  rje h deÔterh kefal . O sunolikìc
arijmìc twn trìpwn gia na p�roume dÔo kefalèc eÐnai

(
n
2

)
. Sunep¸c, h zhtoÔmenh

pijanìthta isoÔtai me
n − 1(

n
2

)
(g) Dedomènou ìti  rjan akrib¸c 7 kefalèc, h pijanìthta na p�roume treic kefalèc stic

tèsseric pr¸tec rÐyeic apoteleÐtai apì trÐa mèrh.

1. O arijmìc twn trìpwn na p�roume 3 kefalèc stic 4 pr¸tec rÐyeic eÐnai
(
4
3

)
2. O arijmìc twn trìpwn na p�roume 4 kefalèc stic enapomeÐnantec n − 4 rÐyeic eÐnai(

n − 4
4

)
3. O arijmìc twn trìpwn na p�roume 7 kefalèc stic n rÐyeic eÐnai

(
n
7

)
Sunep¸c, h zhtoÔmenh pijanìthta isoÔtai me(
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)


